TRYGONOMETRIA

e Definicje funkcji trygonometrycznych kata ostrego w trojkacie prostokatnym

B . a ., b

sina= — smﬁ—z

b a

a cosa = — cosﬁ:E
a b

A b C

https://szaloneliczby.pl/funkcje-trygonometryczne-w-trojkacie-prostokatnym-sinus-cosinus-

tangens/

e Definicje funkcji trygonometrycznych

Y1 sing =2
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x 0o o promieniem wodzacym punktu M

https://szaloneliczby.pl/funkcje-trygonometryczne-w-ukladzie-wspolrzednych/

e Zwiazki miedzy funkcjami tego samego kata

sin“a +cos’a =1

sin o T
tgco =—— dla o #—=

+kr, k—catkowite
cosa 2

https://www.youtube.com/watch?v=fTuu19lgmJU
https://www.youtube.com/watch?v=ppS8PY1ReVk
https://www.youtube.com/watch?v=lhichJCLIkY



https://szaloneliczby.pl/funkcje-trygonometryczne-w-trojkacie-prostokatnym-sinus-cosinus-tangens/
https://szaloneliczby.pl/funkcje-trygonometryczne-w-trojkacie-prostokatnym-sinus-cosinus-tangens/
https://szaloneliczby.pl/funkcje-trygonometryczne-w-ukladzie-wspolrzednych/
https://www.youtube.com/watch?v=fTuu19IqmJU
https://www.youtube.com/watch?v=ppS8PY1ReVk
https://www.youtube.com/watch?v=IhichJCLJkY

e Wybrane wzory redukcyjne

sin(90°—a ) =cos a cos(90°—a) =sina
sin(90°+ a ) = cos a cos(90°+a) = —sina
sin(180°—a ) =sina cos(180°—a)=—cosa tg(180°—a)=—tga
sin(180°+a)=-sina cos(180°+ a) = —cosa tg(180°+a) = tga

https://szaloneliczby.pl/wzory-redukcyjne/

e Niektére wartosci funkcji trygonometrycznych

0° 30° 45° 60° 90°
a 0 r r r r
6 4 3 2
sin o 0 1 ﬁ ﬁ 1
2 2 2
cos 1 ﬁ ﬂ 1 0
2 2 2
J3 nie
fga 0 3 ! V3 istnieje



https://szaloneliczby.pl/wzory-redukcyjne/

II.

III.

Iv.

VI.

ZADANIA POWTORZENIOWE
Oblicz dtugosci bokow tréjkata prostokatnego ABC
(rysunek obok), majac dane:

a) c¢=15,sina = g

b) a=14,sinf = %
Wyznacz wartosci pozostatych funkcji
trygonometrycznych kata ostrego «a

. 12
a) sina=—
13

8
b) cosa=—
17

60
c) tga = I
d) tga=2

Kat a jest ostry, a sina = % Oblicz warto§¢ wyrazenia.

a) 1-3sin*a [1+t9%a
b)

cosa
Oblicz korzystajac ze wzoréw redukcyjnych.

a) sin120° d) cos120°
b) sin150° e) tg135°
c) cos135° f) tg150°
Punkt P lezy na ramieniu koicowym kata a. Oblicz sina, cosa, tga, ctga, gdy:
a) P(—43) b) P(—6,8)

Uzasadnij réwnos$¢ dla dowolnego kata ostrego a.
a) cos’a-(tg?a+1)=1

sina+cosa
b) o = 1+tga

COSZII r:osza

c =
) 1-sina 1+sina

ZADANIA MATURALNE 2015-2019
Tangens kata a zaznaczonego na rysunku jest rowny

a -G c. -1
B 4 D. -2
5

Jesli 0° < a < 90° oraz tga = 2sina, to

1
A. cosa = 3

V2
C. cosa = Y

B. =1,
cosa D. cosa = ?

Drabine o dlugosci 4 metréw oparto o pionowy mur, a jej podstawe umieszczono w
odleglosci 1,30 mod tego muru. Kat a pod jakim ustawiono drabine, spelnia
warunek

A. 0°<a<30° C. 45°<a <60°
B. 30° < a <45° D. 60° < a <90°
Kat a jest ostry i sina = % Wowczas cosa jest rowny
A 2 c. ?
2 5
B. ALz} D. v21
4 5

Wartos¢ wyrazenia sin120° — cos30° jest rowna
A. sin90° B. sin150° C. sin0° D. sin60°



6. Wyrazenie 3sin® cosa + 3 sin acos®amoze by¢ przeksztatcone do postaci
A. 3 C. 3sin3a cosia
B. 3sinacosa D. 6sin*a cos*a

7. Kat a jest ostry i tga = g Wtedy

. 3113 . V13 . 2113 . 3V13
A. sina = e B. sina = ’EY C. sina = TS D. sina = T

8. W trojkacie prostokatnym o dlugosciach przyprostokatnych 2 i 5 cosinus wiekszego z katow

ostrych jest rowny
5 2 2
A. 5 B. : C. NoT D.

gl
O

9. (2 pkt) Kat «a jest ostry i (sina + cosa)? = g Oblicz warto§¢ wyrazenia sina - cosa.

10. Kat «a jest ostry i sina = g. Wtedy wartos¢ wyrazenia sina — cosa jest rowna

1 3 17 1
Ao E B. E c. E Do E
11. Wartos¢ wyrazenia (tg60° + tg45°)? — sin60° jest rowna
3v3 3V3 V3 3V3
A 2-—— B. 2+— C. 4-= D. 4+—
12. Jesli m = sin50° , to
A, m = sin40° B. m = cos40° C. m = cos50° D. m =tg50°
13. Na rysunku przedstawiona jest prosta k, przechodzaca przez punkt A(2,—3) i przez . .
poczatek ukladu wspélrzednych oraz zaznaczony jest kat a nachylenia tej prostej do .
osi Ox.
Zatem '?N
2 z SN
A. tga = -3 C. tga= 3 5 .
B. tga=—> D. tga="> : A
2 2 ;
14. Sinus kata ostrego a jest rowny g. Wtedy
A. cosa =2 B. cosa =~ C. cosa = — D. cosa =>
4 5 25 5

15. Kat «a jest ostry i spelniona jest rownos¢ sina = g. Stad wynika, ze

24 5 25
A. cosa =— B. == . =— =
prs cosa = - C. cosa prs D. cosa =

w1
SR

16. Dany jest tréjkat prostokatny (patrz rysunek). Wtedy tga jest réwny:

A' ﬁl
V2
B.
V3
c. %
i -
D. - J2

17. Przyprostokatna LM ma dlugosc¢ 3, a przeciwprsotokatna KL ma dhugos¢ 8. Wtedy miara a kata
ostrego LKM tego trojkata spelnia warunek
A. 27°<a<g30° C. 21°< a g 24°
B. 24°<a 27° D. 18° < a 21°

18. Uzasadnij, ze dla kazdego a € (0% 90°) U (90° 180°)prawda jest, ze:

1
(1 + sina) - (— — tga) = cosa
cosa

19.Jezeli a jest katem ostrym oraz tga = g, to wartos¢ wyrazenia 3cosa-2sina jest rowna

sina—5cosa

11 24 23 5
A. ~3 B. 5 C. T D. 22
20.Kat o jest ostry i sina = % Wtedy tga jest rowny
Al e c. — D. —

6 ° 120 ° V120 ° 13v120



21.Liczba tg30° — sin30° jest réwna

A. V3-1 _ V31 2y3-3
B. o C. — D. —
22.Kat o jest ostry i sina = ? Wartos¢ wyrazenia cos?a — 2 jest rowna
7 1
A. — N C. 2
B. —- D. V3
4 2

23.W trojkacie prostokatnym ABC odcinek AB jest przeciwprostokatna i |AB| =13 oraz |BC|=12.

Woéwczas sinus kata ABC jest réwny
A 2 B. — c. > D. =
13 13 12 12

24. W trojkacie prostokatnym dane sa dlugosci bokow. Wtedy
g

9 : [
A. cosa =—
11
B. sina = 2 210
: 1 0 11
C. sina = ——
* ~ 2v10
0
D. cosa =—

11

25. (2 pkt) Kat « jest ostry i sina = g Oblicz warto$¢ wyrazenia sin?a — 3cos?a.



